Hình học 9 - Chương 5: Đường tròn  – Tự luận có lời giải                                                                               Cánh Diều

BÀI 3

TIẾP TUYẾN CỦA ĐƯỜNG TRÒN
1. Nhận biết tiếp tuyến của đường tròn


Định lí: Nếu một đường thẳng đi qua một điểm của đường tròn  và vuông góc với bán kính đi qua điểm đó thì đường thẳng ấy là tiếp tuyến của đường tròn.
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Nhận xét: Nếu một đường thẳng là tiếp tuyến của một đường tròn thì đường thẳng đó vuông góc với bán kính đi qua tiếp điểm.

2. Tính chất của hai tiếp tuyến cắt nhau

Định lí: Nếu hai tiếp tuyến của một đường tròn cắt nhau tại một điểm thì:


( Điểm đó cách đều hai tiếp điểm.


( Tia kẻ từ điểm đó đi qua tâm là tia phân giác của góc tạo bởi hai tiếp tuyến.


( Tia kẻ từ tâm đi qua điểm đó là tia phân giác của góc tạo bởi hai bán kính đi qua các tiếp điểm.
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Để chứng minh đường thẳng 
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Cách 3: Vẽ tiếp tuyến 
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Bài 1. Trong hình vẽ bên dưới, AB = 9, BC = 12, AC = 15 và BC là đường kính của đường tròn (O). Chứng minh AB là tiếp tuyến của đường tròn (O).
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Bài 2. Cho đường tròn tâm 
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 là hình gì ? Vì sao ?
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Bài 4. Từ điểm 
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a) Chứng minh rằng 
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Bài 5. Cho tam giác 
[image: image62.wmf]ABC

 có hai đường cao 
[image: image63.wmf],

BDCE

 cắt nhau tại 
[image: image64.wmf]H

.
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Bài 6. Cho tam giác 
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Bài 9. Cho 
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a) Đường tròn đường kính 
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Bài 14. Cho tam giác 
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Bài 15. Cho tam giác 
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CHỦ ĐỀ 2

TÍNH CHẤT HAI TIẾP TUYẾN CẮT NHAU 

Tính chất của hai tiếp tuyến cắt nhau
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DẠNG 1

TÍNH ĐỘ DÀI, DIỆN TÍCH, GÓC LIÊN QUAN TÍNH CHẤT HAI TIẾP TUYẾN CẮT NHAU 

Bài 1. Tìm giá trị của x trong hình vẽ bên dưới.
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Bài 2. Cho tam giác ABC có đường tròn (O) nằm trong và tiếp xúc với ba cạnh của tam giác. Biết AM = 6 cm, BP = 3 cm, CE = 8 cm (Hình vẽ). Tính chu vi tam giác ABC.
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Bài 3. Bánh đà của một động cơ được thiết kế có dạng là một đường tròn tâm O, bán kính 15 cm được kéo bởi một dây curoa. Trục của mô tơ truyền lực được biểu diễn bởi điểm M (Hình vẽ). Cho biết khoảng cách OM là 35 cm.

a) Tính độ dài của hai đoạn dây curoa MA và MB (kết quả làm tròn đến hàng phần mười).
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CHỨNG MINH HAI ĐOẠN THẲNG BẰNG NHAU, HAI ĐƯỜNG THẲNG SONG SONG, VUÔNG GÓC
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[image: image566.wmf]K

; 
[image: image567.wmf]PM

 cắt 
[image: image568.wmf]ON

 tại 
[image: image569.wmf]I

; 
[image: image570.wmf]PN

 cắt 
[image: image571.wmf]OM

 tại 
[image: image572.wmf]J

. Chứng minh 
[image: image573.wmf],,

IJK

 thẳng hàng.
Bài 13. Cho đường tròn 
[image: image574.wmf](

)

;

OR

. Từ 
[image: image575.wmf]A

 trên 
[image: image576.wmf](

)

O

, kẻ tiếp tuyến 
[image: image577.wmf]d

 với 
[image: image578.wmf](

)

O

. Trên đường thẳng 
[image: image579.wmf]d

lấy điểm 
[image: image580.wmf]M

 bất kỳ (
[image: image581.wmf]M

 khác 
[image: image582.wmf]A

), kẻ cát tuyến 
[image: image583.wmf]MNP

, gọi 
[image: image584.wmf]K

 là trung điểm của 
[image: image585.wmf]NP

, kẻ tiếp tuyến 
[image: image586.wmf]MP

, kẻ 
[image: image587.wmf],

ACMBBDAM

^^

. Gọi 
[image: image588.wmf]H

 là giao điểm của 
[image: image589.wmf]AC

 và 
[image: image590.wmf]BD

, 
[image: image591.wmf]I

 là giao điểm của 
[image: image592.wmf]OM

 và 
[image: image593.wmf]AB

. 
a) Chứng minh bốn điểm 
[image: image594.wmf],,,

AMBO

 cùng thuộc 1 đường tròn.
b) Chứng minh năm điểm 
[image: image595.wmf],,,,

OKAMB

 cùng thuộc 1 đường tròn.
c) Chứng minh:
[image: image596.wmf]2

.

OIOMR

=

 và 
[image: image597.wmf]2

.

OIIMIA

=

.
d) Chứng minh 
[image: image598.wmf]OAHB

 là hình thoi.
e) Chứng minh ba điểm 
[image: image599.wmf],,

OHM

 thẳng hàng. 
Bài 14. Cho 
[image: image600.wmf](

)

;

OR

 và 
[image: image601.wmf]M

 là một điểm di động trên đường thẳng 
[image: image602.wmf]d

 cố định nằm ngoài 
[image: image603.wmf](

)

O

. Từ 
[image: image604.wmf]M

 kẻ các tiếp tuyến 
[image: image605.wmf],

MAMB

 với đường tròn 
[image: image606.wmf](

)

O

 (
[image: image607.wmf],

AB

 là các tiếp điểm). Gọi 
[image: image608.wmf]H

 là hình chiếu vuông góc của 
[image: image609.wmf](

)

O

 trên 
[image: image610.wmf]d

, dây cung 
[image: image611.wmf]AB

 cắt 
[image: image612.wmf],

OHOM

 lần lượt tại 
[image: image613.wmf],

IK

. Chứng minh
a) 
[image: image614.wmf]2

..

OIOHOKOMR

==

.
b) 
[image: image615.wmf]AB

 luôn đi qua một điểm cố định khi 
[image: image616.wmf]M

 di động trên 
[image: image617.wmf]d

.
CHỦ ĐỀ 3

BÀI TOÁN LIÊN QUAN VỊ TRÍ TƯƠNG ĐỐI VÀ TIẾP TUYẾN CHUNG CỦA HAI  ĐƯỜNG TRÒN 


Tiếp tuyến chung của hai đường tròn là đường thẳng tiếp xúc với cả hai đường tròn đó. Ta có các trường hợp tiếp tuyến chung của hai đường tròn như sau:

1) Hai đường tròn cắt nhau có hai tiếp tuyến chung ngoài.

[image: image618.emf]O' O



2) Hai đường tròn tiếp xúc ngoài có hai tiếp tuyến chung ngoài và một tiếp tuyến chung.

[image: image619.emf] 

O' O



3) Hai đường tròn tiếp xúc trong chỉ có một tiếp tuyến chung.

[image: image620.emf]O'

O



4) Hai đường tròn ngoài nhau có hai tiếp tuyến chung ngoài và hai tiếp tuyến chung trong.

[image: image621.emf] 

O'

O


Chú ý:


( Hai đường tròn chứa nhau không có tiếp tuyến chung.

( Hai đường tròn đồng tâm không có tiếp tuyến chung.

DẠNG 1

CÁC BÀI TOÁN LIÊN QUAN ĐẾN HAI ĐƯỜNG TRÒN TIẾP XÚC NHAU

Bài 1. Cho hai đường tròn 
[image: image622.wmf](

)

;8

Ocm

 và 
[image: image623.wmf](

)

';5

Ocm

 tiếp xúc ngoài tại 
[image: image624.wmf]M

. Gọi 
[image: image625.wmf]AB

 là tiếp tuyến chung của hai đường tròn 
[image: image626.wmf](

)

(

)

(

)

;'

AOBO

ÎÎ

. Tính độ dài 
[image: image627.wmf]AB

 (làm tròn kết quả đến chữ số thập phân thứ hai)

Bài 2. Cho hai đường tròn 
[image: image628.wmf](

)

O

 và 
[image: image629.wmf](

)

'

O

 tiếp xúc ngoài tại 
[image: image630.wmf]A

. Kẻ các đường kính 
[image: image631.wmf]AOB

, 
[image: image632.wmf]'

AOC

. Gọi 
[image: image633.wmf]DE

 là tiếp tuyến chung của hai đường tròn. Gọi 
[image: image634.wmf]M

 là giao điểm của 
[image: image635.wmf]BD

 và 
[image: image636.wmf]CE

.
a) Tính 
[image: image637.wmf]·

DAE

.

b) Tứ giác
[image: image638.wmf]ADME

 là hình gì ? Vì sao ?

c) Chứng minh rằng 
[image: image639.wmf]MA

 là tiếp tuyến chung của hai đường tròn.

dv Chứng minh: 
[image: image640.wmf]..

MDMBMEMC

=

.
ev Gọi 
[image: image641.wmf]H

 là trung điểm của 
[image: image642.wmf]BC

, chứng minh rằng 
[image: image643.wmf]MHDE

^

. 
Bài 3. Cho hai đường tròn 
[image: image644.wmf](
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 và 
[image: image645.wmf](

)
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 tiếp xúc ngoài tại 
[image: image646.wmf]A

. Vẽ tiếp tuyến chung ngoài 
[image: image647.wmf](

)

(
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BCBOCO
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. Vẽ đường tròn 
[image: image648.wmf](

)

;

Ir

 tiếp xúc với 
[image: image649.wmf]BC

 tại 
[image: image650.wmf]M

 và tiếp xúc ngoài với hai đường tròn 
[image: image651.wmf](

)

O

 và 
[image: image652.wmf](

)

'

O

 tại 
[image: image653.wmf]N

 và 
[image: image654.wmf]P

. Tính độ dài 
[image: image655.wmf]r

 (làm tròn kết quả đến chữ số thập phân thứ hai). 

Bài 4. Cho ba điểm 
[image: image656.wmf],,'

JIJ

 cùng nằm trên 1 đường thẳng theo thứ tự đó. Cho biết 
[image: image657.wmf]10

IJcm

=

, 
[image: image658.wmf]'4

IJCM

=

. Vẽ đường tròn 
[image: image659.wmf](

)

O

 đường kính 
[image: image660.wmf]IJ

 và đường tròn 
[image: image661.wmf](

)

'

O

 đường kính 
[image: image662.wmf]'

IJ

.
a) Chứng minh 
[image: image663.wmf](

)

O

 và 
[image: image664.wmf](

)

'

O

 tiếp xúc ngoài ở 
[image: image665.wmf]I

.
b) Gọi 
[image: image666.wmf]A

 là 1 điểm trên đường tròn 
[image: image667.wmf](

)

O

, tia 
[image: image668.wmf]AI

 cắt 
[image: image669.wmf](

)

'

O

 ở 
[image: image670.wmf]'

A

. Chứng minh rằng 
[image: image671.wmf]''

AIJAIJ

DD

#

.
c) Qua điểm 
[image: image672.wmf]I

 kẻ 1 cát tuyến cắt 
[image: image673.wmf](

)

O

 ở 
[image: image674.wmf]B

 (
[image: image675.wmf]B

 và 
[image: image676.wmf]A

 thuộc hai nửa mặt phẳng bờ 
[image: image677.wmf]IJ

), cắt đường tròn 
[image: image678.wmf](

)

'

O

 ở 
[image: image679.wmf]'

B

. Chứng minh: 
[image: image680.wmf]''

IABIAB

DD

#

.
d) Chứng minh rằng: 
[image: image681.wmf];''

OABOAB

DD

#

.
e) Tứ giác
[image: image682.wmf]''

ABAB

 là hình gì vì sao ?
BÀI TẬP RÈN LUYỆN

Bài 5. Gọi 
[image: image683.wmf]O

 là trung điểm của đoạn thẳng 
[image: image684.wmf]AB

. Vẽ các đường tròn 
[image: image685.wmf](

)

;

OOA

 và 
[image: image686.wmf](

)

;

BBA

. Kẻ một đoạn thẳng qua 
[image: image687.wmf]A

 cắt hai đường tròn 
[image: image688.wmf](

)

O

 và 
[image: image689.wmf](

)

B

 théo thứ tự tại 
[image: image690.wmf]C

 và 
[image: image691.wmf]D

. 

a) Chứng minh Hai đường tròn 
[image: image692.wmf](

)

O

 và 
[image: image693.wmf](

)

B

 tiếp xúc tại 
[image: image694.wmf]A

.                                                               

b) Chứng minh 
[image: image695.wmf]ABCD

=

. 

c) Chứng minh 
[image: image696.wmf]//

OCBD

.                                                                     

Bài 6. Cho hai đường tròn 
[image: image697.wmf](

)

O

 và 
[image: image698.wmf](

)

'

O

 tiếp xúc ngoài tại 
[image: image699.wmf]A

. Vẽ hai bán kính 
[image: image700.wmf]OM

 và 
[image: image701.wmf]'

ON

 song song với nhau thuộc cùng một nửa mặt phẳng có bờ 
[image: image702.wmf]'

OO

. Tam giác 
[image: image703.wmf]MAN

 là tam giác gì?

Bài 7. Cho hai đường tròn 
[image: image704.wmf](

)

;

OR

 và 
[image: image705.wmf](

)

';

OR

 tiếp xúc ngoài tại 
[image: image706.wmf]M

. Kẻ tiếp tuyến chung ngoài 
[image: image707.wmf]AB

 và 
[image: image708.wmf]CD

 với 
[image: image709.wmf](

)

,

ACO
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 và 
[image: image710.wmf](

)

,'

BDO
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a) Chứng minh 
[image: image711.wmf]IBDIAC

DD

#

.                                                                         

b) Chứng minh 
[image: image712.wmf]'

BODAOC

DD

#
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c) Chứng minh 
[image: image713.wmf]//

BDAC

.                                                                              

Bài 8. Cho hai đường tròn tâm 
[image: image714.wmf]1

O

 và tâm 
[image: image715.wmf]2

O

 tiếp xúc ngoài tại 
[image: image716.wmf]A

. Tiếp tuyến chung ngoài có tiếp điểm với hai đường tròn lần lượt ở 
[image: image717.wmf]M

 và 
[image: image718.wmf]N

. Tiếp tuyến chung trong của hai đường tròn tại 
[image: image719.wmf]A

 cắt 
[image: image720.wmf]MN

 tại 
[image: image721.wmf]I

.
a) Chứng minh tam giác 
[image: image722.wmf]MAN

 và 
[image: image723.wmf]'

OIO

 là các tam giác vuông.
b) Xác định vị trí tường đối của đường thẳng 
[image: image724.wmf]MN

 với đường tròn đường kính 
[image: image725.wmf]'

OO

.
c) Tính 
[image: image726.wmf]'

OIO

S

 biết bán kính của hai đường tròn tâm 
[image: image727.wmf]O

 và 
[image: image728.wmf]'

O

 lần lượt bằng 
[image: image729.wmf]48

cm

 và 
[image: image730.wmf]27

cm

.

Bài 9. Cho đường tròn 
[image: image731.wmf](

)

O

 đường kính 
[image: image732.wmf]AB

 và 
[image: image733.wmf]C

 là điểm nằm giữa 
[image: image734.wmf]A

 và 
[image: image735.wmf]O

. Vẽ đường tròn tâm 
[image: image736.wmf](

)

I

 có đường kính 
[image: image737.wmf]CB

.
a) Xét vị trí tương đối của 
[image: image738.wmf](

)

I

 và 
[image: image739.wmf](

)

O

.
b) Kẻ dây 
[image: image740.wmf]DE

 của 
[image: image741.wmf](

)

O

 vuông góc với 
[image: image742.wmf]AC

 tại trung điểm 
[image: image743.wmf]H

 của 
[image: image744.wmf]AC

. Tứ giác 
[image: image745.wmf]ADCE

 là hình gì?

c) Gọi 
[image: image746.wmf]K

 là giao điểm của đoạn thẳng 
[image: image747.wmf]DB

 và 
[image: image748.wmf](

)

I

. Chứng minh ba điểm 
[image: image749.wmf],,

ECK

 thẳng hàng.
d) Chứng minh 
[image: image750.wmf]HK

 là tiếp tuyến của 
[image: image751.wmf](

)

I

.
Bài 10. Cho đường tròn 
[image: image752.wmf](

)

O

 và 
[image: image753.wmf](

)

'

O

 tiếp xúc ngoài tại 
[image: image754.wmf]A

. Kẻ tiếp tuyến chung ngoài 
[image: image755.wmf]BC

 với 
[image: image756.wmf]B

 thuộc 
[image: image757.wmf](

)

O

, 
[image: image758.wmf]C

 thuộc 
[image: image759.wmf](

)

'

O

. Tiếp tuyến chung trong tại 
[image: image760.wmf]A

 cắt tiếp tuyến chung ngoài 
[image: image761.wmf]BC

 ở 
[image: image762.wmf]I

.
a) Vẽ đường kính 
[image: image763.wmf]BOD

 và 
[image: image764.wmf]'

COE

. Chứng minh các bộ ba điểm 
[image: image765.wmf],,

BAE

 và 
[image: image766.wmf],,

CAD

 thẳng hàng.
b) Chứng minh 
[image: image767.wmf],

BACDAE

DD

 có diện tích bằng nhau.
c) Gọi 
[image: image768.wmf]K

 là trung điểm của 
[image: image769.wmf]DE

. Chứng minh đường tròn ngoại tiếp 
[image: image770.wmf]'

OKO

D

 tiếp xúc với 
[image: image771.wmf]BC

 .  

d) Cho 
[image: image772.wmf]4,5;'2
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==

. Tính 
[image: image773.wmf],,

AIBCCA

.
Bài 11. Cho hai đường tròn 
[image: image774.wmf](

)

;

OR

 và 
[image: image775.wmf](

)

';

Or

 tiếp xúc ngoài với nhau tại 
[image: image776.wmf]A

. Vẽ tiếp tuyến chung ngoài 
[image: image777.wmf]BC

 với 
[image: image778.wmf](

)

(

)

,'

BOCO
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. Đường thẳng vuông góc với 
[image: image779.wmf]'

OO

 kẻ từ 
[image: image780.wmf]A

 cắt 
[image: image781.wmf]BC

 ở 
[image: image782.wmf]M

.
a) Tính 
[image: image783.wmf]MA

 theo 
[image: image784.wmf]R

 và 
[image: image785.wmf]r

.

b) Tính diện tích tứ giác 
[image: image786.wmf]'

BCOO

 theo 
[image: image787.wmf]R

 và 
[image: image788.wmf]r

.
c) Tính diện tích 
[image: image789.wmf]BAC

D

 theo 
[image: image790.wmf]R

 và 
[image: image791.wmf]r

.
d) Gọi 
[image: image792.wmf]I

 là trung điểm của 
[image: image793.wmf]'

OO

. Chứng minh rằng 
[image: image794.wmf]BC

 là tiếp tuyến của đường tròn 
[image: image795.wmf](

)

;
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.
Bài 12. Cho 3 điểm 
[image: image796.wmf],,

ABC

 theo thứ tự đó trên một đường thẳng và 
[image: image797.wmf]4

ABBC

=

. Trên cùng một nửa măt phẳng bờ 
[image: image798.wmf]AC

 vẽ nửa đường tròn tâm 
[image: image799.wmf]O

 đường kính 
[image: image800.wmf]AB

 và nửa đường tròn tâm 
[image: image801.wmf]'

O

 có đường kính 
[image: image802.wmf]BC

. Tiếp tuyến chung của hai nửa đường tròn có tiếp điểm với đường tròn 
[image: image803.wmf](

)

O

 ở 
[image: image804.wmf]F

 với nửa đường tròn 
[image: image805.wmf](

)

'

O

 ở 
[image: image806.wmf]G

, cắt các tiếp tuyến vẽ từ 
[image: image807.wmf]A

 và 
[image: image808.wmf]C

 của hai nửa đường tròn đó ở 
[image: image809.wmf]D

 và 
[image: image810.wmf]E

. Tiếp tuyến chung của hai nửa đường tròn ở 
[image: image811.wmf]B

 cắt 
[image: image812.wmf]DE

 ở 
[image: image813.wmf]I

.
a) Chứng minh các tam giác 
[image: image814.wmf]'

OIO

, 
[image: image815.wmf]OID

, 
[image: image816.wmf]'

OIE

 là các tam giác vuông.

b) Đặt 
[image: image817.wmf]'

OCa

=

 (a là độ dài cho trước). Tính 
[image: image818.wmf],

BIEG

 và 
[image: image819.wmf]AD

 theo a.
c) Tính diện tích tứ giác 
[image: image820.wmf]ADEC

 theo 
[image: image821.wmf]a

.
Bài 13. Cho hai đường tròn 
[image: image822.wmf](

)

;
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 và 
[image: image823.wmf](

)

';'
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 tiếp xúc ngoài tại 
[image: image824.wmf]A

. Vẽ tiếp tuyến chung ngoài tiếp xúc 
[image: image825.wmf](

)

O

 và 
[image: image826.wmf](

)

'

O

 lần lượt ở 
[image: image827.wmf]B

 và 
[image: image828.wmf]C

. Tiếp tuyến chung trong cắt 
[image: image829.wmf]BC

 ở 
[image: image830.wmf]I

. Gọi 
[image: image831.wmf],

EF

 thứ tự là giao điểm của 
[image: image832.wmf]IO

 với 
[image: image833.wmf]AB

 của 
[image: image834.wmf]'

IO

 với 
[image: image835.wmf]AC

.
a) Chứng minh bốn điểm 
[image: image836.wmf],,,

AEIF

 cùng thuộc một đường tròn, xác định tâm 
[image: image837.wmf]K

 của đường tròn này.
b) Chứng minh: 
[image: image838.wmf](

)
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IEIOIFIOABAC
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.
c) Gọi 
[image: image839.wmf]P

 là trung điểm của 
[image: image840.wmf]OA

. Chứng minh 
[image: image841.wmf]PE

 tiếp xúc với 
[image: image842.wmf](

)

K

.
d) Cho 
[image: image843.wmf]'
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 cố định và có độ dài 
[image: image844.wmf]2

a

. Tìm điều kiện của 
[image: image845.wmf]R

 và 
[image: image846.wmf]'

R

 để diện tích tam giác 
[image: image847.wmf]ABC

 lớn nhất.

Bài 14. Cho đường tròn 
[image: image848.wmf](
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 đường kính 
[image: image849.wmf]AB

, 
[image: image850.wmf]C

 là một điểm bất kỳ nằm giữa 
[image: image851.wmf]A

 và 
[image: image852.wmf]B

. Vẽ đường tròn tâm 
[image: image853.wmf]I

, đường kính 
[image: image854.wmf]CA

; đường tròn tâm 
[image: image855.wmf](

)

K

, đường kính 
[image: image856.wmf]CB

.
a) Hai đường tròn 
[image: image857.wmf](

)

I

 và 
[image: image858.wmf](

)

K

 có vị trí như thế nào đối với nhau.
b) Đường vuông góc với 
[image: image859.wmf]AB

 tại 
[image: image860.wmf]C

 cắt đường tròn 
[image: image861.wmf](

)
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 ở 
[image: image862.wmf]D

 và 
[image: image863.wmf]E

. 
[image: image864.wmf]DA

 cắt đường tròn 
[image: image865.wmf](

)

I

 ở 
[image: image866.wmf]M

, 
[image: image867.wmf]DB

 cắt đường tròn 
[image: image868.wmf](

)

K

 ở 
[image: image869.wmf]N

.
c) Xác định vị trí của 
[image: image870.wmf]C

 trên đường kính 
[image: image871.wmf]AB

sao cho 
[image: image872.wmf]MN

 có độ dài lớn nhất.
d) Xác định vị trí của điểm 
[image: image873.wmf]C

 trên đường kính 
[image: image874.wmf]AB

 sao cho tứ giác 
[image: image875.wmf]DMCN

 có diện tích lớn nhất.

DẠNG 2

CÁC BÀI TOÁN LIÊN QUAN ĐẾN HAI ĐƯỜNG TRÒN CẮT NHAU

Bài 1. Cho hai đường tròn 
[image: image876.wmf](
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 và 
[image: image877.wmf](
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, 
[image: image878.wmf]'13

OOcm

=

.
a) Chứng tỏ rằng hai đưuòng tròn 
[image: image879.wmf](
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 và 
[image: image880.wmf](

)
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 cắt nhau tại hai điểm phân biệt.
b) Gọi 
[image: image881.wmf],
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 là giao điểm của hai đường tròn 
[image: image882.wmf](
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 và 
[image: image883.wmf](
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. Chứng minh rằng 
[image: image884.wmf]OA

 là tiếp tuyến của đường tròn 
[image: image885.wmf](
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, 
[image: image886.wmf]OA

 là tiếp tuyến của đường tròn 
[image: image887.wmf](
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. Tính độ dài 
[image: image888.wmf]AB

.
Bài 2. Cho hai đường tròn 
[image: image889.wmf](
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 và 
[image: image890.wmf](
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 cắt nhau tại 
[image: image891.wmf]A

 và 
[image: image892.wmf]B

. Một đường thẳng đi qua 
[image: image893.wmf]A

 (không đi qua hai tâm) cắt 
[image: image894.wmf](
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 tại 
[image: image895.wmf]C

 và cắt 
[image: image896.wmf](
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 tại 
[image: image897.wmf]D

. Vẽ các đường kính 
[image: image898.wmf]AOE

 và 
[image: image899.wmf]'
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a) Chứng minh ba điểm 
[image: image900.wmf],,
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 thẳng hàng.                                             

b) Chứng minh 
[image: image901.wmf]//
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c) Chứng minh 
[image: image902.wmf]1
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Bài 3. Cho hai đường tròn 
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[image: image904.wmf](
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 giao nhau tại 
[image: image905.wmf]M

 và 
[image: image906.wmf]N

. Gọi 
[image: image907.wmf]I

 là trung điểm của 
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. Đường thẳng kẻ qua 
[image: image909.wmf]M

 vuông góc 
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 cắt đường tròn 
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[image: image913.wmf]A

 và 
[image: image914.wmf]B

. Hai đường thẳng vuông góc với 
[image: image915.wmf]AB

 tại 
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 và 
[image: image917.wmf]B

 cắt đường tròn 
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 ở 
[image: image919.wmf]P

, 
[image: image920.wmf](

)

'

O

 ở 
[image: image921.wmf]Q
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a) Chứng minh rằng 
[image: image922.wmf]M

 là trung điểm của 
[image: image923.wmf]AB

.
b) 
[image: image924.wmf]MI

 cắt 
[image: image925.wmf]PQ

 ở 
[image: image926.wmf]E

, chứng minh: 
[image: image927.wmf]EPEQ
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c) Chứng minh: 
[image: image928.wmf]IHIK
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Bài 4. Cho góc vuông 
[image: image929.wmf]xOy

. Lấy các điểm 
[image: image930.wmf]I

 và 
[image: image931.wmf]K

 lần lượt trên các tia 
[image: image932.wmf],
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. Đường tròn 
[image: image933.wmf](
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 cắt tia 
[image: image934.wmf]Ox

 tại 
[image: image935.wmf]M

 (
[image: image936.wmf]I

 nằm giữa 
[image: image937.wmf]O

 và 
[image: image938.wmf]M

), đường tròn 
[image: image939.wmf](
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 cắt tia 
[image: image940.wmf]Oy

 tại 
[image: image941.wmf]N

 (
[image: image942.wmf]K

 nằm giữa 
[image: image943.wmf]O

 và 
[image: image944.wmf]N

).
a) Chứng minh 
[image: image945.wmf](

)

I

 và 
[image: image946.wmf](
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 luôn cắt nhau.
b) Tiếp tuyến tại 
[image: image947.wmf]M

 của 
[image: image948.wmf](
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, tiếp tuyến tại 
[image: image949.wmf]N

 của 
[image: image950.wmf](
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K

 cắt nhau tại 
[image: image951.wmf]C

. Chứng minh tứ giác 
[image: image952.wmf]OMCN

 là hình vuông.
c) Gọi 
[image: image953.wmf],
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 là các giao điểm của 
[image: image954.wmf](
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 và 
[image: image955.wmf](
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 trong đó 
[image: image956.wmf]B

 ở miền trong góc 
[image: image957.wmf]xOy

. Chứng minh ba điểm 
[image: image958.wmf],,
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 thẳng hàng.
d) Giả sử 
[image: image959.wmf]I

 và 
[image: image960.wmf]K

 theo thứ tự đi động trên các tia 
[image: image961.wmf]Ox

 và 
[image: image962.wmf]Oy

 sao cho 
[image: image963.wmf]OIOKa
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 không đổi. Chứng minh đường thẳng 
[image: image964.wmf]AB

 luôn đi qua một điểm cố định.
BÀI TẬP RÈN LUYỆN

Bài 5. Cho hai đường tròn 
[image: image965.wmf](
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 và 
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 cắt nhau tại 
[image: image967.wmf]A

 và 
[image: image968.wmf]B

 sao cho tâm đường tròn này nằm trên đường tròn kia. Tính theo 
[image: image969.wmf]R

 diện tích tứ giác 
[image: image970.wmf]'
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Bài 6. Cho hai đường tròn 
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 và 
[image: image972.wmf](
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 cắt nhau ở 
[image: image973.wmf]A

 và 
[image: image974.wmf]B

 (
[image: image975.wmf]O

 và 
[image: image976.wmf]'
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 thuộc hai nửa mặt phẳng bờ 
[image: image977.wmf]AB

). Kẻ các đường kính 
[image: image978.wmf]BOC

 và 
[image: image979.wmf]'
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.
a) Chứng minh rằng ba điểm 
[image: image980.wmf],,
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 thẳng hàng.

b) Biết 
[image: image981.wmf]'5,4,'3
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. Tính diện tích tam giác 
[image: image982.wmf]BCD

.
Bài 7. Cho hai đường tròn 
[image: image983.wmf](
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 và 
[image: image984.wmf](
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 cắt nhau tại 
[image: image985.wmf]A

 và 
[image: image986.wmf]B

. Gọi 
[image: image987.wmf]M

 là trung điểm của 
[image: image988.wmf]'
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. Đường thẳng qua 
[image: image989.wmf]A

 cắt các đường tròn 
[image: image990.wmf](
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 và 
[image: image991.wmf](
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 lần lượt ở 
[image: image992.wmf]C

 và 
[image: image993.wmf]D

.
a) Khi 
[image: image994.wmf]CDAB

^

. Chứng minh: 
[image: image995.wmf]ACAD
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.
b) Khi 
[image: image996.wmf]CD

 đi qua 
[image: image997.wmf]A

 và không vuông góc với 
[image: image998.wmf]MA

. Vẽ đường kính 
[image: image999.wmf]AE

 của 
[image: image1000.wmf](
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, 
[image: image1001.wmf]AE

 cắt 
[image: image1002.wmf](
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 ở 
[image: image1003.wmf]H

. Vẽ đường kính 
[image: image1004.wmf]AF

 của 
[image: image1005.wmf](
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, 
[image: image1006.wmf]AF

 cắt 
[image: image1007.wmf](
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 ở 
[image: image1008.wmf]G
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- Chứng minh 
[image: image1009.wmf],,
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 đồng quy.


- Tìm vị trí của 
[image: image1010.wmf]CD

 để đoạn 
[image: image1011.wmf]CD

 có độ dài lớn nhất.

DẠNG 3

CÁC BÀI TOÁN LIÊN QUAN ĐẾN HAI ĐƯỜNG TRÒN KHÔNG CẮT NHAU

Bài 1. Cho hai đường tròn 
[image: image1012.wmf](

)

;

OR

 và 
[image: image1013.wmf](
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 ở ngoài nhau. Gọi 
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 là tiếp tuyến chung ngoài, 
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 là tiếp tuyến chung trong (
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 thuộc 
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 và 
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 thuộc 
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[image: image1022.wmf](

)

O

 và 
[image: image1023.wmf](

)

'

O
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b) 
[image: image1025.wmf]'13,12,5
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Bài 2. Cho hai đường tròn 
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 và 
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 nằm ngoài nhau. Kẻ các tiếp tuyến chung ngoài 
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 và 
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BÀI TẬP RÈN LUYỆN

Bài 3. Cho hai đường tròn 
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 và 
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 nằm ngoài nhau. Gọi 
[image: image1039.wmf]AB
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)

(

)

,;,'

ACOBDO

ÎÎ

). Biết 
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[image: image1043.wmf]'
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Bài 4. Cho hai đường tròn đồng tâm 
[image: image1044.wmf]O
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 và 
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. Dây 
[image: image1047.wmf]MN

 của đường tròn lớn cắt đường tròn nhỏ tại 
[image: image1048.wmf]A

 và 
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. Gọi 
[image: image1050.wmf]BC

 là đường kính của đường tròn nhỏ. Tính giá trị của biểu thức 
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 và 
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